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Dans tout COMPACT FERME = COMPACT
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a Dens R’ , |'intersection de tovle 7 suite binsire de rectangles ,
fermés emboitéds est e - singletonne
»
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e

o Dens Rn, lintersection de toute 7 svite binaire de pavés 4
fermés emboités  est Yo~ ~ singletonne =

a 0avs R". G, , TOUT PAVE FERME EST COMPACT

= P , peve ferme

> H , rewuvrement ocouvert de R

3 als @ 2 n'‘est pas compoct
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conteny dans R
controdiction ,',
‘o Dans R.,G, : tout borné est inclus & un compact
0 Dens RTG, :tout fermé borne est compact =
o Dsns R"g, : tout non borné est non compoct =
Q | Dans RG,, : tout compsct est borné =

0 DOsns RTG, : tovt compoct est fermé bormé =

R 4., : COMPACT = FERME BORNE

D Toeut cercle de Tl,'(-)“ est Comrlct =
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DILEXANDROFE DE



L’espace topologique @, T..

Définition @ = @ U {+ o}
Par abus de notation, on écrira souvent to au lien de + @

La topologie du sons-espace topologique @ de R est appelée la topologie
usuelle de @

Espace topologigue &, 'T,_,

Tout singleton de @ est Ja trace sur @ d'un ouvert de R
Vneow: {n} =ln—1;:0+Dna

Dans la formule ci-dessus

1n—3): (3
désigne un intervalle ouvert de R, est un ouvert de B

{n} est un ouvert de @, T,,

DEFINITION

Pour tout point x d’un espace topologique

xisolé  ssi {x} ouvert.
Tout point de w est un point isolé de @, ‘In,
Toute partic de w est un ouvert de @, T,

Amusement. Dans @, ‘Cu,  Po e L:



Nous connaissons donc tous les ouverts de @, T, ... qui ne compren-
nent pas oo (toutes les partics de ).
Reste 4 examiner les ouverts de @, T, qui comprennent oo.

Voici un ouvert V de &, T, qui comprend o
+meV
V est la trace sur @& d'un ouvert U de R, T,‘ qui comprend + oo
V =@~ U obd U est un ouvert de R, T,, comprenant + o
U contient un intervalle Jr, +o] de H, =
¥V = & n U contient un intervalle Jn, + 0] de &

V est la réunion de l'intervalle Jn, oo] de & et d'une partic de
{0,1,2,...,n=1}

V = @™ F oi F est une partie finic de e

Tout puvert de @, t... qui comprend + a0 est le complément dans &
d'une partie finie de w

Voici un ensemble W, complément dans @ d'une partie finie G de w

W=a\G

Appelons m le plus grand élément de G.

W est la réunion de l'intervalle M = Jm, + o] de @. £ et d'une
partie finie H de w
W=MuH

Liintervalle M = |m, oo] de @, £ est la trace sur @ de ['intervalle
Jm, o] de R

LYintervalle Jm, ca] de R est un ouvert de R, T,
M est un ouvert de &, T_

H, partie de m, est un ouvert de &, 1.
MuH =W est un ouverl de Et.,

Le complément dans & de toule partie finie de @ est un ouvert de
@, T. qui comprend oo

L'ensemble des ouverts de @, 'I_, qui comprennent oo est 'ensemble
des compléments dans @ des parties finies de w

Caractériser les ouverts de &, T,

Dans:ﬁ.ﬁ:
XePw
xeT, s5i ou
Er\)(e.?_,a;

(ot & @ désipne I'ensemble des parties finies de w).



La topologie de R, T,, est enticrement définie par la structure d'ordre
total de R, 5

La topologie de @ ne dépend pas de l'ordre de w, S
SENSATIONNEL'
Mettre ce fait en évidence en étudiant les homéomorphismes de &, 'En,
dans &. ‘C,.,
Caractériser topologiquement Je point o de &, T,

oo est le seul point non isolé de @, T,,

Tout homéo de @, ‘t,‘, dans @. T.,
applique @ sur @ ... et permute dopc w

Toute permutation de @ qui laisse oo fixe

permute P w ~ permute 0
permute la topologie usuelle de &

Toute permutation de @ qui laisse oo fixe est un homéo @, T, — @, =

L'ensemble des homéo @, T, ~ @, ‘tﬂ
égale

I'ensemble des permutations de & qui laissent oo fixe.

La proposition précédente exprime de maniére plus précise que la
topologie de @, T,, ne dépend pas de Pordre de @, £

Amusemeni. Noter 1'ensemble des homéo @, ‘Z., -3, T,

{fed il f(w) = o}

Amusement. Représenter un homéo de @, t.,




EXERCICE

Voici Eet 0 ¢ E

5

Veux-tu ériger E = E U {0} en espace topologique
... 4 la maniére de @, ‘t,“?

La topologic T demandée est I’ensemble des parties de E et des
compléments dans E aux parties finies de E

Nous nous sommes bien gardés d'appeler T, une telle topologie
dans le cas général!

Quels sont les fermés de @, 't,,,

Jeu de mots : Dans @, ‘z.,, :
Un ensemble est fermé ss'il est fini ou comprend oo (I'infini).

Dans @, t.,

L’ensemble des parties non fermées de @
égale
L'’ensemble des parties infinies de w
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EX

E, G est QUASI- COMPACT

Tout recoovrement ouvert de E
cowtient uw vecouvrement Fiwne

Toot ensemble de fermés d'ixterseckion wide
conbienwlt vue rarh’e finie d'intersection vide

Teob ewsewble de ferwes dont bootes leg
iwtersections fiwmies sout wnon vides
est 4 fkt‘e'l*.sedx'an nwon vide

4

EX

COMPACT = ALEXANDROFF de chacuw de ses Pofut‘s

R—=>FU, o« FoFW o RF—=f4

FPour ltoote fometiow e . =

CONTINUE = ARC
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